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第1讲 圆的三大定理（加油站）

一、 垂径定理

练习1

A. 平分弦的直线垂直于弦 B. 平分弧的直线必定平分这条弧所对的弦

C. 弦的中垂线必平分弦所对的两条弧 D. 平分弦的直线必平分弦所对的两条弧

1. 下列判断正确的是（   ）．

练习2

2. 如图，已知 是半圆 的直径，弦 ， ， ，则 与 之间的距离

是            ．

 

A B

C D

A. B. C. D.

3. 如图，将半径为 的圆形纸片折叠后，圆弧恰好经过圆心 ，则折痕 的长为（   ）．

A. B. C. D.

4. 如图，⊙  的直径 垂直于弦  ，垂足是 ， ， ， 的长为（   ）．
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A. B. C. D.

5. 如图，在⊙ 中， 是直径， 是弦， 于 ， ， ，则 的长为（  

）．

A. B. C. D.

6. 如图，已知 为 的半径，且 ，弦 于 ，若 ，则 长

为（   ）．

A. 是正方形 B. 是长方形 C. 是菱形 D. 以上答案都不对

7. 如图所示，圆 的弦 垂直平分半径 ，则四边形 （  ）．

A. B. C. D.

8. 已知⊙ 的半径为 ，直线 与⊙ 相交，点 到直线 的距离是 ，则⊙ 上到直线 的距离为 的点数

是（     ）个．
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A. B. C. D.

9. 如图， 的半径 ，弦 经过 的中点 ， ，则弦 的长为（  ）．

10. 如图所示， 为圆 的直径，弦 交 于 ，已知 ， ， ，则

            ．

11. 已知：如图， 为 的直径， ，求证：点 平分 ．

练习3

12. 如图， 是⊙ 的直径，弦 ，垂足为 ，若 ， ，则直径 的长

为            ．
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13. 如图， 是⊙ 的直径， 是弦，点 是 的中点， 交 于点 ．连接 ，若 ，

，则 的长为            ．

14. 如图， 为⊙ 的直径，弦 于点 ，已知 ， ，则⊙ 的半径为            ．

A. 米 B. 米 C. 米 D. 米

15. 图是“明清影视城”的一扇圆弧形门，小红到影视城游玩，他了解到这扇门的相关数据：这扇圆弧

形门所在的圆与水平地面是相切的， 米， 米，且 、 与水平地面

都是垂直的．根据以上数据，请你帮小红计算出这扇圆弧形门的最高点离地面的距离是（   ）．

16. 如图， 经过圆心 ， 于 ，若 ， ，则 所在圆的半径

为            ．
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A. B. C. D.

17. 如图，已知 、 都是⊙ 的弦， ， ，垂足分别为 ， ，若 ，

那么 等于（   ）．

A. B. C. D.

18. 如图， 是 的直径， 是 上一点， 于点 ， ，则 的长为（   ）．

O
BA

C

D
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A. B. C. 或 D. 或

19. 圆的半径为 ，两弦 ， ， ，则两弦 ， 的距离是（  

）．

A. 或 B. 或 C. 或 D. 或

20. 圆的半径为 ，两弦 ， ， ，则两弦 、 的距离是（  

）．

21. 已知⊙ 的半径 为 ．弦 的长为 ，若在⊙ 上找一点 ，使 ，则

             ．

22. 等腰 内接于半径为 的⊙ ，点 到底边 的距离为 ，则 的长为            ．

23. 内接于⊙ ，且 ，点 到 的距离为 ，圆的半径为 ，则 的长是            ．
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二、 弧、弦、圆心角关系定理
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24. 如图， 、 是半径为 的 上的两点，若 ， 是 的中点，则四边形 的

周长为            ．

A. B. C. D.

25. 如图， ， 是 的直径， ，若 ，则 的度数是（   ）．

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

26. 如图，在 中， ，下列结论：① ；② ；③ ；

④ ，其中，正确的有（   ）．
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A. B.

C. D. 与 的大小关系无法比较

27. 如图，在⊙ 中， ，那么（   ）．

A. B. C. D.

28. 如图，在⊙ 中，如果 ，那么（   ）．

A. B. C. D.

29. 如图， ， ， 都是⊙ 的半径，若 是锐角，且 ，则下列结论正

确的是（   ）．

A. B. C. D.

30. 如图，⊙ 中，如果 ，那么（   ）．
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31. 如图， ， 、 是 的三等分点， 分别交 、 于点 、 ，求证：

．

三、 圆周角定理

练习7

32. 如图，圆内接四边形 的对角线 ， 把它的 个内角分成 个角，在这些角中，

            ，             ，             ，             ．（填 ； ； ； ）

A. B. C. D.

33. 如图，⊙ 中，弦 、 相交于点 ，若 ， ，则 等于（   ）．
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（ 1 ）

（ 2 ）

34. 如图， 是⊙ 的直径， 是⊙ 的一条弦，且 于点 ．

求证： ．

若 ， ，求⊙ 的半径．

（ 1 ）

（ 2 ）

35. 如图， 中，直径 弦 于 ， 于 ，交 于 ，连接 ．

求证： ．

若 ， ，求 的半径．



10
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A. B. C. D.

36. 如图， 是⊙ 的半径，弦 ， 是⊙ 上一点，若 ，则 的度数为（

  ）．

A. B. C. D.

37. 如图， 为⊙ 的直径， ， 为⊙ 上的两点，且 为 的中点，若 ，则

的度数为（   ）．

38. 如图， 是 的直径， ， 交 于点 ， 交 于点 ， ，给出

下列五个结论：① ；② ；③ ；④劣弧 是劣弧 的 倍；

⑤ ．其中正确结论的序号是            ．
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39. 如图，在⊙ 的内接五边形 中， ，则              ．

O
B

A

E

DC

40. 如图，点 在⊙ 上，将圆心角 绕点 按逆时针方向旋转到 ，旋转角为 ，（

）．若 ， ，则             ．

（ 1 ）

（ 2 ）

41. 如图， 是⊙ 的一条弦， ，垂足为点 ，交⊙ 于点 ，点在⊙ 上．

若 ，求 的度数．

若 ， ，求 的长．
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42. 如图， 的直径 ， ． 的长为            ．

（ 1 ）

（ 2 ）

43. 如图， 是半圆 的直径， 、 是半圆 上的两点，且 ， 与 交于点 ．

若 ，求 的度数．

若 ， ，求 的长．
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（ 1 ）

（ 2 ）

44. 已知⊙ 的直径为 ，点 ，点 ，点 在⊙ 上， 的平分线交⊙ 于点 ．

如图①，若 为⊙ 的直径， ，求 ， ， 的长．

图

如图②，若 ，求 的长．

图

（ 1 ）

（ 2 ）

45. 如图，⊙ 是 的外接圆， 是⊙ 的直径， 为⊙ 上一点， ，垂足为 ，连接

．

求证： 平分 ．

当 时，求证： ．
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46. 如图， 、 是半圆上的两点， 为圆心， 是直径， ，求 的度数．
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A. B. C. D.

47. 如图， 是半圆的直径，点 是 的中点， ，则 等于（   ）．

48. 如图，已知四边形 内接于⊙ ，点 在 的内部， ，则

            ．

49. 如图，四边形 内接于⊙ ， ， 平分 ，则 的度数

为            ．
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A. B. C. D.   

50. 如图，四边形 内接于⊙ ，如果它的一个外角 ，那么 （   ）．

51. 如图，四边形 内接于⊙ ， 是四边形 的一个外角，且 平分 ．求

证： ．

（ 1 ）

（ 2 ）

52. 如图，已知⊙ 的直径为 ，点 、 、 在⊙ 上， 的平分线交⊙ 于点 ．

图①，当 为⊙ 的直径时，求 的长．

图

图②，当 时，求 的度数．

图
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（ 1 ）

（ 2 ）

53. 已知， 中， ，以 为直径的⊙ 与 ， 的交点分别为 ， ．

如图 ，求 的大小．

图

如图 ，当 时，求 的大小．

图


